Priklady ku kap.: Sumy-1

Kapitola: Sumy
Priklad 5.1. Ty = 5, 2T}, = nT),_1 + 3n!
Priklad 5.2. 3T,, = 4T,,_1 + 6, Ty = 0.
Priklad 5.3. Rozpiste nasledujicu sumu Zl§i<j<k§4 a;j, podla i, j, k a podla k, j, i.
Priklad 5.4. Co je chybné na sume:

Yol X o)-Y Y E-y Z%ZZTL:”Q

1<j<n 1<hen Pk 1<j<n1<k<n 1<k<n1<k<n <k<n
Priklad 5.5. Spocitajte: .
1Sj;§n E

(Vysledok moze obsahovat H,,, ale nesmie obsahovat explicitne stcet »_.)
Priklad 5.6. Spocitajte nasledujicu sumu: > ;_, m

(2k+1)
k(RF1)"

Priklad 5.7. Spocitajte nasledujicu sumu: y ., _,
Priklad 5.8. Spoé¢itajte: Y_,_, Hy (perturbaciou > ;_, kHy)

Priklad 5.9. Spocitajte: » k- Hj.
1<k<n

Priklad 5.10. Spocitajte: Y Hik(k —1).
1<k<n

Priklad 5.11. Spoditajte: Z (—1)"Hy.
1<k<n

Priklad 5.12. Spocitajte: > ,_;(—1)"=%).
Priklad 5.13. Spocitajte: > p_,(—1)*=%) . k.
Priklad 5.14. Spoéitajte: > p_, (—=1)("=F) . k2,
Priklad 5.15. Spocitajte: > _ kx

Priklad 5.16. Spocitajte: > ,_; ﬁk (Pocet operacii potrebnych na vytvorenie haldy z n prvkov je

(2\_10gn]+1) ZUOgnJ"‘l 211)

Priklad 5.17. Pouzitim distributivneho, komutativneho a asociativneho zdkona dokazte, ze:
Z (ar+1 — ar )by = anby — apbo — Z ap41(bgy1 —bx),m >0

0<k<n 0<k<n
Priklad 5.18. Spocitajte: Y ,_, k3

Priklad 5.19. Spoditajte: %2;21 (1+ %) (priemerny pocet operacii pri Gspe$nom vyhladdvani v
hagovacej tabulke velkosti n obsadenej m prvkami ked sa kolizie riesia zrefazovanim.)

Priklad 5.20. Spoéitajte: S 1y k(k — 1)(k — 2)(k — 3).



Priklady ku kap.: Sumy—2

Priklad 5.21. Spo¢itajte nasledujicu sumu:
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Priklad 5.22. Spo¢itajte nasledujicu sumu:
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Priklad 5.23. Spocditajte nasledujicu sumu:
k
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Priklad 5.24. Spoéitajte nasledujicu sumu: llg(k+2)| — [lg(k + 1)].

n
Priklad 5.25. Spo¢itajte nasledujicu sumu: Z k*.

k=1
n n—1
Priklad 5.26. Dokézte, Ze plati Z ai = na, — Z k(ak+1 — ag)-
k=1 k=1

n
Priklad 5.27. Pomocou predchadzajiceho vztahu spocitajte ZLlog2 k|. (Stget dlzok ciest od koretia
k=1
ku vSetkym n vrcholom v Gplnom bindrnom strome.)
Priklad 5.28. Spo¢itajte prevedenim na stcet C,,, kde C,, = (1 + %)C’; —laC,=1+ GotCrttCns
(Priemerny pocet porovnévani pri tspesnom vyhladdvani v bindrnom vyhladdvacom strome.)

n

1%~ 1 1.1

Priklad 5.29. Ukéite, 7e — » —— = —In——+0(n""), kde @ = . (O¢akévany pocet porovnani
ni=l—> o« -« m

pri tspesnom vyhladdvani v haSovacej tabulke velkosti n zaplnenej m prvkami, ked sa kolizie riesia

otvorenym adresovanim.)

CebysSevove nerovnosti

Priklad 5.30. Nech aq, ..., a, st nezaporné reédlne ¢isla, pre ktoré plati Z:L:l a? > 0. Dokazte, Ze potom

pre kazdé redlne cislo x plati:

2
2+ Z ai | +n® Z ai > 0.

1<i<n 1<i<n

Priklad 5.31. Nech n € N. Néjdite vSetky n-tice redlnych ¢isel 2y < --- < z,, pre ktoré plati

2

E ;] <n E Ti* Tp_jyl-

1<i<n 1<i<n

Iné

Priklad 5.32. Cislo 15 mo6Zzeme vyjadrit $tyrmi sposobmi ako stiet za sebou idicich prirodzenjch éisel:
15,74+8,44+ 546, 14+2+ 3+ 4+ 5. Kolkymi sposobmi mozno takto vyjadrit a) ¢islo 1050, b) Tubovolné
prirodzené cislo n.



