RieSenie rekurentnych rovnic

Priklad 2.1. Rieste nasledujtce rekurentné rovnice a urobte skisku spravnosti: wu, +, 1 —Up_o—U,_3 =
0 pre n > 3 s inicializa¢nymi podmienkami ug = 0, vy = —3, uy = 2.

Priklad 2.2. w, + 2u,,_1 — 11u,,_2 — 12u,,_3 + 36u,,_4 = 0 pre n > 4 s inicializaénymi podmienkami
ug = 2, Uy = —9, Uy = 41, Us = —205.

Priklad 2.3. u,, —2u,,_1 —5uy_o+6u,_3 = 0 pre n > 3 s inicializaénymi podmienkami ug = 3, u; = —1,
Uy = 17.

Priklad 2.4. u, — 2u,,_1 — 2u,_s = 0 pre n > 2 s inicializa¢nymi podmienkami ug = 0, uq = 3.
Priklad 2.5. N&jdite uzavrett formulu pre nasledujicu rekurentni rovnicu:

Gn+3 — apya + 264,41 — 24a, =0,a; = 1,00 = —3,a3 = —29
Urobte sktsku spravnosti.

Priklad 2.6. Najdite uzavrett formulu pre nasledujtce rekurentné rovnice:
a) ag = 2, a; = 3, apyo = 3an — 2ap41,
b) ap =0, a1 =1, ant2 = dap11 — 4ay,
c)ag =1, ant1 = 2a, + 3,
d)ag =1, a1 =2, any2 = 2an41 + 4ay,
a1 =1, apyo = 2p41 — an, aa) ag =0, bb) ag =1,
Yag=0,a1 =1, as =2, 2ap43 = 3ap+2 — 3an+1 + an,
g) ag = 0, a; = 0, ag = 1, Ay = 3an_1 — 2an_3.
Urobte sktusku spravnosti.

Priklad 2.7. a) Rieste rekurenciu a,, = a5,—1 + an—2 + - - + a1 + ag s pociatoénou podmienkou ag = 1.
b) Rieste rekurenciu a,, = ap—1 + ap—3 + an—g + -+ + a1 + ag s poéiatoénou podmienkou ag = a3 =
ag — 1.

Priklad 2.8. f(1) =2, f(2n) =2f(n)+ 2, f(2n+1) =2f(n) + 2 pre n > 1.
Priklad 2.9. T(1) =1, T(n) =2T(n — 1) + n pre n > 2.
Priklad 2.10. Rieste rekurenciu: Ty = 5, 27}, = nT,_1 + 3n!

Priklad 2.11. Rieste rekurenciu:

n?(n +1)2

2 n > 0.

n?Cp, = (n+1)2C,_1 +

Priklad 2.12. Rieste rekurenciu: 37,, = 47,,_1 + 6, Ty = 0.

Priklad 2.13. N&jdite uzavretu formulu pre a,, ak poznate rekurentny vzorec a, 1o — 4a,+1 + 4a, =0
a prvé cleny a; = 2, as = 4.

Priklad 2.14. Rieste rekurenciu: Tp = 2, nT,, = (n + 1)T,,—1 +2n, n>0.
Priklad 2.15. Rieste rekurenciu: ag = 1, a1 = 2, a5, = y/an_1an—2, n > 1. (Pomocka: zlogaritmujte)
Priklad 2.16. Rieste rekurenciu: ap =0, a, = /1 +a2_;, n>0.

Priklad 2.17. Rieste rekurenciu: a,, = a2_; —2, n > 0. Urobte diskusiu vzhladom na ag. (Pomdcka:
substitacia a,, = b, + 1/b,,.)



Priklad 2.18. Dokézte matematickou indukciou, ze F, = %(fbn — é”) je rieSenim rekurencie pre

Fibonacciho ¢isla F,, = F,_ 1+ F, o, pren>1la Fy=0aF; =1, = % ad= 1_72\/5

Priklad 2.19. Rieste rekurenciu

a) Gy = Gp_1+an_opren>1laay=paa =q,

b) Ap =0Qp_1+an_o+rpren>laay=paa =q.

V oboch pripadoch vyjadrite vysledok pomocou Fibonacciho éisiel.
Priklad 2.20.

a) Najdite inicializatné podmienky ag, a;, pre ktoré ma rekurencia a,, = 5a,_1 — 6a,_2, n > 1, rieSenie
a, = 2".

b) Existuju inicializa¢né podmienky, pre ktoré by bolo riesenim a,, = 2™ — 1?7



