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poznamky k prikladu 2.1

Casto vyskytujtcou sa chybou vo vSetkych podilohéch bolo, Ze ste nevedeli ¢o presne robi
Kleeneho uzéver (iterdcia, *). Kleeneho uzéver je definovany ako L* = |J52, L?. V pripade, 7e
tomuto zapisu nerozumiete, konzultuje ho so svojim cvi¢iacim.

Poduloha a) bola za 4 body (2 za kazdu inklaziu). Castou chybou pri dokaze bolo, ze ste
neuvazovali Tubovolny homomorfizmus a Tubovolny jazyk, ale ukazali ste, ze tvrdenie plati
pre konkrétny jeden jazyk a jeden homomorfizmus.

Podualoha b), v ktorej bolo treba tvrdenie vyvrétit, bola za 2 body. S touto ¢astou ste

Poduloha ¢) bola takisto za 4 body (2 za kazdu inklaziu dokazu). Najcastejsie vyskytujiucou
sa chybou bolo dokazovanie tvrdenia pre konkrétne dva jazyky a nie vSeobecne.

poznamky k prikladu 2.2

Body za podilohy boli rozdelené postupne na 3, 3 a 4. V casti a) a b) bolo treba tvrdenia
vyvratit protiprikladom. V ¢asti a) fungoval velmi jednoduchy protipriklad L; = {a}, Lo =
{b}. V casti b) bolo treba vymysliet také disjunktné jazyky, ktorych druhé mocniny nie
st disjunktné. Najtazsia ¢ast c¢) bola hodnotena Styrmi bodmi a dopadla najhorgie. Preto
uvedieme vzorovy dokaz. Odporicame si ho precitat kazdému a skusit pisat podobné dékazy
v domécich tlohach (a pisomkach).

Rovnosti mnozin sa dokazuji spravidla dokdzanim dvoch inklizii. Za¢neme teda inklaziou
Li(La N Lg) € LiLy N L1Ls. To, ze mnozina na lavej strane je podmnoZinou mnoziny na
pravej strane mozeme dokazat (a vo vicsine prikladov na tomto predmete dokazujeme) tym,
ze pre l'ubovolIné slovo! z Tavej strany ukidZeme, Ze patri aj do mnoZiny na pravej strane.
Nech teda w € Ly1(Lg N L3). To znamend, ze w = uv, kde u € Ly a v € Ly N L3. Ked si lepsie
uvedomime ¢o znamend v € Ly N L3, vidime, Ze v € Ly a zarovenl v € L3 (definicia prieniku).
Preto uwv € L1Ly a uwv € Ly L3. (Definicia zretazenia) KedZze uv patri do oboch mnozin, patri
aj do ich prieniku, a teda wv = w € L1Ly N L1L3, ¢o sme cheeli dokazat.

Opacna inkluzia je o maly detail komplikovanejsia (ak méte za ulohu o polboda menej,
pravdepodobne ste zabudli na presne tento detail). Predpokladajme, 7Ze w € LiLo N Ly Ls.
Mnohi{ z vas v tomto kroku prehlasili, ze w = wv, kde v € L1 a v € Lo, v € L3, to ale nie je
tplne zrejmé. To ¢o zrejmé je, je nasledovné: w = uv = uw'v', u € L1, v € Ly, u' € L1, v € Ls.
Potrebujeme ukéazat, e u = v a v/ = v’. Tu nam pride na pomoc podmienka zo zadania
Y1 N Yy =0. Ak by totiz u # «’, tak dlhsie zo slov u, u’ kon¢i znakom, ktory je na zaciatku
zodpovedajiuceho v, v'. To uz je ale spor, pretoze u, v’ € 37 av,v’ € 35 a £1 Ny = 0. Preto
naozaj plati u € Ly, v € Ly, v = v € L3. Podobnym postupom ako v predchadzajticej casti
dostavame v € (Ly N L3), uv = w € Li(La N L3), ¢o sme cheeli dokazat.

'rozumej Tubovolné ako kazdé, nie ako Ze si vyberies Tubovolné slovo a na tom to ukazes



poznamky k prikladu 2.3

Za spravne predpisy funkcii boli po dva body, za dékazy jednoznacnosti po tri body. Ddékaz
jednoznad¢nosti robil malokto z vés, preto bolo za ulohu tak malo bodov. Za predpis funkcie,
ktorej oborom hodnot je nekonefnd mnoZina, sa nepovazuje tabulka pre prvych niekolko
prvkov.



